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「噢！數？」 拾例集  周浩然輯 

 

代數 –四則應用 

 

摘要 

 
 1. 盈虧問題 

   人數 = (盈 + 不足)/個數差 

   人數 = (盈 – 盈)/個數差 

   人數 = (不足 – 不足) /個數差 

 2. 流水問題： 

   划速 = (順流船速 + 逆流船速)/2 

   水速 = (順流船速 – 逆流船速)/2 

 3. 行程問題 

   (a) 相向而行： 

    相會時間 = 全距離/兩人速度總和 

   (b) 同向而行： 

    追及時間 = 起始距離/兩人速度相差 

 4. 植樹問題： 

   (a) 線型公路： 

     一旁植樹數 = 全長/兩樹間距 + 1。 

   (b) 環型公路： 

     一旁植樹數 = 全長/兩樹間距。 

 5. 工程問題： 

   若甲以 a 日完成工程，乙以 b 日完成工程， 

   則甲每天工作量為全工程的 
a

1
，乙為 

b

1
。 

   兩人合作每天工作量為 
ba

11 + ， 

   故共需 1)
11

( −+
ba

 日完成工程。 

 6. 運用方程式解決常見的四則應用題，如和差問題、年齡問題、倍

  數問題、牛草問題、龜鶴問題等。 
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拾例 

 
1. 兩數之和為 1234，差為 56，求大數。 

答： 設大、小二數分別為 ba, ， 

 




=−
=+

56

1234

ba

ba
，故 12902 =a ， 645=a 。即大數為 645。 

 

2. 在 300 米小路兩旁植樹，每 10 米植樹一株，問共植樹多少株？ 

答： 植樹數為 )1
10

300
(2 +×  = 312×  = 62 株。 

 

3. 今有共買物，人出八盈三錢，人出七不足四。問人數物價各幾何？  

 (《九章算術》) 

答： 設人數、物價分別為 ba, ， 

 即 4738 +=−= aab ， 

 解得 7=a ， 534)7(7 =+=b 。 

 故共有 7 人，物價 53 錢。 

 

4. 一個男人和小孩分別需用 6 小時和 4 小時來完成一件工作，若兩人以同樣

 的效率一起完成工作，問需用多少小時？ 

答： 需用 

4

1

6

1
1

+
 = 

12
5
1

 = 
5

12
 小時。 

 

5. 水程 300 公里，順流而下，15 小時可違，逆流而上，則需 20 小時。問船

速多少？ 

答： 設船速和流速分別為 vu,  公里/小時。 

 則 








==−

==+

15
20

300

20
15

300

vu

vu
，即 352 =u ， 5.17=u 。 

 故船速為每小時 17.5 公里。 
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6. 400 公里路程，甲行 40 日，乙行 32 日。今甲由一端出發， 4 日後，乙

由同一地點出發追甲。問乙行多少公里才可追及甲。 

答： 甲日行 10
40

400 =  公里， 

 乙日行  5.12
24

400 =  公里。 

 即每日兩人相距減少 5.25.1215 =−  公里。 

 四日後，甲、乙距離 40104 =×  公里。 

 故 乙得用 16
5.2

40 =  日追及甲，即行了 2005.1216 =×  公里。 

 

7. 甲、乙兩地相距 500 公里。在同一時間裡，陳勝在甲地出發，以每小時 20 

公里的速度向乙地走；吳廣在乙地起行，以每小時 30 公里向甲地行。問兩

人在出發後多少小時相遇？ 

答： 兩人在出發後的  
3020

500

+
 = 

50

500
 = 10 小時後相遇。 

 

8. 甲、乙兩人在長 6.4 公里的環型賽道繞圈跑，速度分別為每秒 6 米和 4 

 米。他們同時同地背向出發，問 1 小時內，他們相遇多少次？ 

答： 第一次相遇，兩人共跑了 6400 米， 

 即需時  
46

6400

+
  = 

10

6400
 = 640 秒。 

 一小時共有 6060×  = 3600 秒。 

 故共相遇 






640

3600
 = 5 次。 

 

9. 有龜、鶴若干頭，只知鶴比龜多 40 頭。若共有足數 440 隻，問有龜、鶴

共有多少頭。 

答： 設有龜、鶴各有 yx,  隻。 

 則 




=+
=−

44024

40

yx

xy
，即 





=+
=−

2202

40

yx

xy
。 

 兩式相減，得 1803 =x ， 60=x 。 

 故有龜 60 頭，即鶴有 100 頭。兩者共有 16010060 =+ 頭。 
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10. 有一水池，一方注水一方抽水，要將滿池水抽乾，用 10 台抽水泵需 5 小

時；用 8 台抽水泵需 7 小時。若只可以 12 台抽水泵把一滿池水抽乾，要

用多少小時？ 

答： 設一台抽水泵每小時抽水量為 x ，滿池水量為 y，每小時注水量為 z。 

 則有 




+=×
+=×

zyx

zyx

787

5105
，兩式相減，得 xz 62 = ，即 xz 3= 。 

 即得 xy 35= 。 

 現以 12 台抽水泵抽水，設 n 小時完成： 

  nx12  = )3(35 xnx +  = nxx 335 +  

  nx9  = x35  

 即得 
9

35=n ，故最要以 
9

35
 小時把一滿池水抽乾。 

 

 

數可以說成是統治整個量的世界， 

而算術的四則可以被認為是 

作為數學家的完全的裝備。 

 

法國數學家 

曼德勃羅  

(Benoit Mandelbrot 1924- ) 
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淺問 

 
1. 兩數之和為 13，差為 9 ，求兩數的乘積。 (FWMT-C 2001) 

 

2. 在一段小徑兩旁安裝電燈柱，每隔 10 米安裝一支，共裝 100 支，求小路

的長度。 

 

3. 今有共買羊，人出五不足四十五，人出七不足三。問人數羊價各幾何？ 

 (《九章算術》) 

 

4. 甲、乙、丙、丁四名打字員承擔全部打字任務，若由這四人中某一人單獨完

 成全部任務，則甲需 24 小時，乙需 20 小時，丙需 16 小時，丁需 12 小

 時。如果甲、乙、丙、丁四人同時打字，需要多少時間完成任務？ 

 (中國重慶市初中數學競賽 2002) 

 

5. 有隻小船在河中航行，逆流而上， 3 小時行 3 公里；順流而下，1 小時行 

3 公里。求河流的速度。 

 

6. A, B 兩地相距 416 公里，甲車從 A 地開往 B 地，每小時行 32 公里。甲

車開出半小時後，乙車從 B 地開往 A 地，它的速度是甲車的 1.5 倍。問

乙車開出後幾小時和甲車相遇？ 

 

7. 甲、乙兩人在長 500 米的跑道來回慢跑，速度分別為每秒 3 米和 4 米。

 他們同時在兩端相向出發，問 30 分鐘內，他們相遇多少次？ 

 

8. 某人沿電車軌步行，速度為每小時 3 公里。一路上，每隔 9 分鐘就有一輛

電車從身後追上來，每隔 6 分鐘便有一輛電車迎面開來。設每相鄰兩班電

車的時間隔間都相同，且每輛電車的速度都相同。求電車的速度。 

 

9. 龜、鶴共 100 頭，足數 280，問龜、鶴各有多少？ 

 

10. 有雞、兔若干頭，只知雞比兔多 24 頭。若共有足數 240 隻，問有雞、兔

共有多少頭。 

 

11. 有一水池，一方注水一方抽水，要將滿池水抽乾，用 13 台抽水泵需 7 

 小時；用 10 台抽水泵需 10 小時。若要在 4 小時內把一滿池水抽

 乾，至少需要幾台抽水泵？
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詳答 

 
1. 設大、小二數分別為 ba, ， 

 




=−
=+

9

13

ba

ba
，故 222 =a ， 11=a  及 2=b 。即乘積為 22211 =× 。 

 

2. 小路長  )1
2

100
(10 −×  = 4910×  = 490 米。 

 

3. 設人數、羊價分別為 ba, ， 

 即  37455 +=+= aab ， 

 解得  a2  = 42 

    a = 21  

 代入得  15045)21(5 =+=b 。 

 故共有 21 人，羊價 150 錢。 

 

4. 需時 = 

12

1

16

1

20

1

24

1
1

+++
 = 

20151210

240

+++
 = 

57

240
 

   = 
19

80
 小時。 

 

5. 順流速度 = 3 公里/小時，逆流速度 = 1 公里/小時。 

 設靜水划船和河流的速度分別為 ba, 公里/小時。 

 3=+ ba  及 1=− ba ，故 1
2

13 =−=a ，即河流的速度為 1 公里/小時。 

 

6. 乙車開出時，和甲車距離 = 
2

1
32416 ×−  = 400 公里。 

 所需時間 = 
5.13232

400

×+
 = 

80

400
 = 5 小時。 

 

7. 第一次相遇，兩人共跑了 500 米， 

 以後每多走 1000 米，兩人便再相遇一次。 

 30 分鐘內，兩人共走了 12600)43(6030 =+××  米。 

 所以他們相遇次數為 1
1000

50012600 +−
 = 11.12 +   

        = 13.1。 

 但次數應為整數，共答案為 13。 
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8. 設電車的速度為每小時 x 公里，且電車與電車之間相距 y 公里。 

 則 
20

3

60

9

3
==

−x

y
， 

10

1

60

6

3
==

+x

y
。 

 故得 )3(
20

3 −x  = )3(
10

1 +x  

   93 −x   = 62 +x  

   x  = 15 

 即電車的速度為每小時 15 公里。 

 

9. 設龜、鶴各有 yx,  隻。 

 則 




=+
=+

28024

100

yx

yx
，即





=+
=+

1402

100

yx

yx
，兩式相減，得 60,40 == yx 。 

 故有龜 40 隻、鶴 60 隻。 

 

10. 設有雞、兔各有 yx,  頭。 

 則 




=+
=−

24042

24

yx

yx
，即 





=+
=−

1202

24

yx

yx
。 

 兩式相減，得 963 =y ， 32=y 。 

 故有兔 32 頭，即雞有 562432 =+  頭。兩者共有 885632 =+ 頭。 

 

11. 設一台抽水泵每小時抽水量為 x ，滿池水量為 y，每小時注水量為 z。 

 則有 




+=×
+=×

zyx

zyx

101010

7137
，兩式相減，得 xz 93 = ，即 xz 3= 。 

 即得 xy 70= 。 

 現以 4 小時內抽水，故設有抽水泵 n 台： 

  nx4  ≥ )3(470 xx +  = x82  

  即得 
2

41

4

82 =≥n ，故最少要 21 台抽水泵。 

 

  


